[image: image1.png]Solugges:

la 1b y=5nx
PR 3
2.0 (L-42) (-3.6.8) F(2 (0.4,-3) (L4,-1) 5(1.0.2) 2b Aer: Ber
2.c (1+2k-4-5k2-3k) (a. 4, -3+2a)
202 (3.4.3)
sdr=0nl
) 4

4.¢(LL0): (3.-1.2)

4. (0.11);(2.0.1) 4f 5. (L0.0)  6a 0°
6b 67.6° 6.c 218 6d 0° 6.c 60° B.a ndocomplanarcs
8.b ndo complanares 8.c concorrentes 8.4 concorrentes o ponto (-4,-2,-5)
( ) x-3 yol z+4
s -3 10.a(x.y. 2) = (3.L—4)+ k| 1 ke - =
\ 26 a1
x-3
106 (x.3.2)=(3.1,-4)+k(— = 12. sim
13.a 2x+5y—42-21=0 13.b 2v+3y-42-14=0 13. x-y-
18.d 3x+2y+6:2-6=0 13.¢ x-3y+la= 134 x+23
13.9 3x-2y-2 13 3y-2:=0 13
156 (0,0.1) 15.¢
( .
19, (213 | 20 X3, 271t 22. b=4ic=-2id=
(4 612) ) ]

23.a  sistema indeterminado, recta em comum (5y.7.~Ty).y € R
23.b  sistema possivel determinade (2.1,4)

23.c  sistema impossivel, 2 planos so estrita/ paralelos ¢ o 3° intersecta-os
23.d  sistema duplamente indeterminado, os 3 planos so coincidentes

23.¢  sistema Indeterminado, 2 des planos séo coincidentes e o 3° intersecta-os
23.f sistema impossivel, um dos planos € paralelo d recta de intersecedo dos outros 2
23.9 sistema. Impossivel, os 3 planos séo estritamente paralelos

240 m=4 24b 171:71?6 256 x=1-yAz =1 25.b 35.26°

25.c x-p+1=0 25.d x+y+z-2=0 25.e x+l=y-2 25.f (L4.3):(-3.0.-1)
26.a a=leb=2 26b x-2y+3z+11=0 27.a (4.0.0):(0.~4.10) 276 (0.5.2)
27.c perpendiculares 27.d Sy+22-20=0  27.e 0.8rad 28.a C(L0, 5

28.b 10 28.¢c didmetro da esfera
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1) Escreva as equagdes cartesianas das rectas que contém o porto A(0.3
vectores:

Q) a(L2.3) b) gu c) ¢(-1.0.0)

2) Considere as rectas n ¢ s definidas por:

y+d_2

I y=4
a) Indique um vector director e dois pontos de cada uma des rectas:
b) Averigie se os pontos A(2,35) e B(-1,15) pertencem & recta r;
<) Escreva as coordenadas de um ponto genérico da recta r em fungdo de k ¢ da recta = em fungdo de
d) Determine as coordenadas do ponto da recta r que tem;
d1) abeissaO  d2) ordenada-4  d8) cota -1

<) Determine as coordenadas do ponto da rectas :

e1) que pertence ao plano XOY ;

22) que intersecta o plano 3, sendo o plano paralelo a ZOY e que contém o ponto (3.0,0):

3) Determine equagdes da recta que:
a) Contém os pontos A (3,1.0) ¢ B (7.8.9)

b) Contém o ponto A (9,0.4) ¢ & paralela & recta de equagdo

<) € paralela ao cixo Oz ¢ contém o ponto (0.-12)

d) € perpendicular & recta *— = < passa pela origem;

3 1
4) Para cada uma das rectas, indique um vector director e um ponto:
2yl z-1
YoVl _2ml o 4yo3-2pe5=5-82 4ex-3=y+laz=2
3 oS
4A2x-3=447 dex+y—i=1 A 2x+) 4.42x—y=T7=—1 A —x+3y+27=

5) Dadaarectan: (xy.2) (2.0.1) + k(LL1) ke R e os pontos A(LL1) e B(0.0.1), determine o ponto de r
cquidistante de A ¢ B.
1.00)
6) Determine o dngulo das rectas r ¢ 3, sendo;

a)r:i(xyz)=(01,-3)+k(20,-3). keR e s

(4.2.3)+k(LL1). keR
71A\/') keR <o cixo dos yy.
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9) Sendo A(2-5.a) . B(4.a.-1) e C(a.-5.2)0s vértices de um triangulo [4BC]. Determine a de
modo que o tridngulo seja rectangulo em A.

10) Determine uma equagdo vectorial e cartesianas da recta que passa em A(3.L—4) e é

R _ y-1 z+2
a) Paralela & recta de equagdo: ¥ +3 ==

Swl=

b) Perpendicular as vectores i(43.2) ¢ T(L2.

11) Indique uma equado vectorial e as equagdes cartesianas dos trés eixos coordenados.
12) Verifique se os pontos A (1.2.1), B (1.4.2) e € (3.1.1) definem um plano. (sim)

13) Indique equagdes do plano:
a) Passa por A (1,3, -1) e & perpendicular ao vector ii(2.5.~4)
5) Passa por A (1.0, -3) e & perpendicular & recta x/2= (y-1) /3= (2-5) /-4
¢) Contém o ponto A (0.1,2) e & paralelo o plano x-y-3z+1z0
d) Definido pelos pontos A (0,0,1), B (2,0.0) e € (0.3.0)
¢) Passa por A (7.7,2) e é paralelo as rectas x=2 A y=3 e (x-1) /3zyzz-1
£) Passa por A (7.7.2) e é paralelo aos vectores ii(LL1) e 7(~10.1)
9) Passa por A (7.7.2) e pela recta (x-1) /27y/2=z
h) Contém as rectas paralelas (x-2) /2= (y-1) /3= (z-1) /4 & (x-1) /4= (y-1) /6 (z-1) /8
i) Perpendicular & rectax=1 A (y-2) /3= (1-2) /2 e passa na origem das coordenadas.
J) Passa pelo ponto A (1,3.2) e & perpendicular ao eixo dos yy:
14)  Determine uma equagdo do plano mediador do segmento de recta [4B] em que A (23.0) e
B(-14,2); (3xy-22-3)70
15)  Indique um vector perpendicular ao plano:
@) z=3y+l=x  (£-3-0)b)z20 (001)  c) x+4y—5z =0c que tenha norma 2426




[image: image4.png]16)  Verifique que a recta de equagdo:

é paralela ao plano de

equagdo 23+ y—3z-4=0.
17)  Mostre que a recta de equagdo ¥ —2 =—22 A 2¥—4=y—3 estd contida no plano
de equagdo 3¥— y+22-3=0

18- Sendo or:x—3y+z =1 e ri(x.3.2) = (n. 2, 0)+ k(2. m. n), ke R. Determine n e m de forma que

arectar pertenga ao plano &

19- Determine o ponto de intersecsdo da recta 7't

com o plano 21— y+42-6=0

20- Verifique que os planos 2x+3y-z +5=0¢ x z+8=0s80 perpendiculares ¢ determine a

recta de intersecsdo dos dois planos.

21~ Justifique que os planos 2x+3y—z —1=0 e 4x+6y—22=0 sdo estritamente paralelos.
22-  Seja a:x+2y—z+8=lle fi2x+by+cz+d=0. Determine b, ¢, d de modo que os dois
planos sejam paralelos ¢ o plano 3 passe pelo ponto P (1,1,0) (b4 . =2, d=-6)
23- Resolva cada um dos sistemas e interprete geometricamente o resultado.
x-5y=0 [x+y+

AX—y-22=9A2x+y—

o) 2x -3y 0 ) {3x+3y+3z=1
Sx—4y+3z=
J’:xfz; +4z

x+y+z=1
g) 12x+2y+2

3x+3y+3z

24-  Considere os planos de equades:
Z:2x-y+32-1=0 e a:mx—(m-2)y+6z-8m=0meRN

a) Determine m de modo que & seja paraleloa 7.

) Determine m de modo que & seja perpendicular a 7.

) Verifique que para cada valor de 711 € R o ponto P (m, m, m) pertence ao plano

25-  Dados os pontos A (-1,2.1), B (0.1.1) e € (0,0.2).

a)  Sejasarecta AB. Determine uma equagdo de =
) Determine o dngulo que a recta m: x=2-y=1-z faz com a recta s:

¢)  Determine uma equagdo do plano o, mediador de [AB]:

d)  Determine uma equagdo do plane & definido pela recta AB ¢ pelo ponto C:
&) Determine uma equagdo da recta +, que passa em A ¢ é perpendicular a 6;

) Determine o pontos da recta t cuja disténciaa 8 é 24/3




[image: image5.png]26~ Considere a recta r de equagdes:

@) Determine a e b de modo que P(a2,b) pertensa d recta;

5)  Determine uma equagéo do planc perpendicular & recta r e que passa no ponto em que r infersecta o

plano YOZ.

27- A figura representa um prisma quadrangular regular ¢ duas superficies cénicas com o mesmo
vértice ¢ bases inscritas nas bases do prisma

a) Determine as coordenadas de CB e BD

b) Determine um vector v perpendicular aos

vectores CB e BD

¢)  Qual a posilo de ¥ em relago o plano
definido pelas rectas BC ¢ D&? Justifique .

d)  Determine uma equagdo do plano BCG ¢
mostre que V pertence ao plano.

) Determine, a menos de 0.1 rad, a amplitude
do dngulo formado pelas semi-rectas VH ¢

VI

28- Considere a esfera de equagdo (x—1)" + 3% +(z+2) <25
a) Determine o seu centro e raio
b) Determine a medida do comprimento da interseccdo da esfera com a

_a-l y z+2
recta n de equagdo ==

<) Identifique o lugar geométrico resultante da intersecsdo.

FIM
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